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4228. Az adott kérsk ky: x>+ (y—3)°=3 és ky (c—17>+y’=1. K,(0;3), =3,

K,(1;0), r,=1. K,K,=/10 >1+ /3, a két kornek nincs kozds pontja. Legyen P (x; y).

Az egyenl hosszii érintGszakaszokra felirhatjuk a kovetkezd egyenletet: x*+ (y — 3)*—3 =

=(@—1)*+y?*— 1. Innene: x — 3y + 3 = 0. A P pont a kapott egyenesen fut végig. Vegyiik ész-

re, hogy e L K| K.

4229. Az ABCD téglalap csucsai: A(1;—4), B(9;12), C(5;14), D(—3;—2). Ugyanis

AD (— 4; 2), elforgatva —90°-kal v(2; 4). OB = 4v + OA, ahol O az orig6. OB(9;12). AzABCD

koré irhat6 kor egyenlete: (x— 3)2+ (v — 5)2= 85. Legyen y=0, d,=4 /15, legyen x=0,

d,=4 /E . Az AD vektort +90°-kal elforgatva AB*C*D téglalapot kapunk, d = 4 ‘/E .

A kOr az x tengelyt nem metszi.

4230. Az adott kor kozéppontja: K(0; —2), a sugara r= /g egység, PK=,/50 egység. Az

érintSszakasz d hosszéra felirhatjuk a kovetkezd egyenletet: d*>=50 — 5, d =3 /g . Az érinté-

=57+ (y—3)*=45
4y +d4y=1

E,(2;-3). E\E,=3 /5 Az érintSk egyenleteize: x—2y+1=0,e,; 2x—y—7=0.

4231. A C csticsot az AB szakasz felezGmer6legese metszi ki az adott korbol. Két megoldas

van: C,(1;—4), C,(4;—1).

4232. A keresett k kor kdzéppontja rajta van az x = 2 egyenletii egyenesen és az E(2; — 4),

A(10; 2) pontokat 6sszekots szakasz felezGmerdSlegesén. Az x = 2, 4x + 3y = 21 egyenletrend-

13]2 625

si pont koordinatait az } egyenletrendszer gyokei adjak. E,(— 1;0),

. k egyenlete: (x — 2)*+|y— — =—,mertr=?+4.

3 9

. 13
szer gyokei K |2; EY

4233. A P pont koordinatai: (v y).
Ekkor (x+ 4)*+y*+ (x — 8)*+y*= 80 & (x— 4)*+ y*=16. A koér minden pontja megfelel.

1
4234. Hatirozzuk meg az y= A(x — 4) és az y=— — x egyenletii egyenesek M metszés-

A
pontjanak koordinatait. Rogton adddik, hogy a (0;0) és a (4; 0) koordinataja pontok nem le-
1) y=46—-4)
hetnek az Q) y=— lx egyenletrendszer gyokei. Ugyanis, ha y =0, akkor A =0, vagy
At
1
x=4.De n miatt A # 0. Ha x = 4, akkor y = 0 és a (2)-es egyenlet szerint x = 0 adédna, ami
47* 42 .
ellentmondas. Feltételezve, hogy A #0, x=———, y=— . Kiiszoboljiik ki a A € R\ {0}
A+1 A+1
) - 16 (22 + A)? . 16A* 164* .,
paramétert. x“+y'=————— = x"+y°= . De = 4y, tehat x“+y“+ 4= 0.
AP+ 1) A+1 A+1

A mértani hely olyan kor, amelynek kozéppontja a K(—2; 0) pont és a sugara r= 2. 4 (0; 0) és
a (4; 0) pontok nem tartoznak a mértani helyhez.
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4235. Jeloléseinket az 4brdn ldthatjuk. Legyen

0=b=5, akkor 0 <a <10. A C pont koordinétdira  id E
igaz, hogy (a—5)*+b*=25<a’+b*~10a=0. A D Tl
pont (x;y) koordinataira felirhatjuk a kovetkezd ’
egyenléségeket: x=a, y’=a’+b>. De a*+b*=
=10a = 10x, tehat y*=10x, ahol 0<x<10 és
0 <y < 10. Amértani hely az y*= 10x egyenletii para-
bol4nak az abrén lathaté OF ive.

4236. Az ¢érint6 egyenlete y=mx— 4 alaki. Az
egyenesnek egy k6zos pontja van a parabolaval, ha az 11 A(10;0

C(a;b),

=

mx—4 = 7 x? egyenlet diszkrimindnsa 0. m=+2; ©O(0:0) K(5;0) B(a:0) x
y=x2m-—4.
4237. A P(—4;—1) ponton atmend egyenessereg (x=5¢+)y'=25
egyenlete: y+ 1=m@x+4)=

y+1-—4m o ,_ 20+ 1—4m) o
=>x= " Az egyenes érintd, ha az y“= o egyenlet diszkriminédnsa 0.

1 1
Két érintdt kapunk: e;: y = 5 x+1, e y=— 7 x—2.

4238. y=3-a) - 6(3—a)+10=a’+1¢ésy,=@B+a)’—6(3+a)+10=0a’+ 1.
4239. b =0,a=-5.
4240. Helyettesitsiik az y = ax*+ bx + ¢ egyenletben az x és y helyére az adott pontok koor-

15
dinatait. A kapott egyenletrendszerb8l a =2, b=—8,c=6. y=2(x— 2)*— 2. F [2; - 8]’ a

17 1 1
vezéregyenes egyenlete: y = — 3 mert p = R g =3 és a tengelypont: C(2; —2).
x2+ 2x

4241. Oldjuk megaz Y =
y=mx

} egyenletrendszert. x>+ (2 — m)x = 0. Egy koz6s pont van,

ha m = 2. Az y = 2x egyenes érinti a parabolat. Ha m # 2, az egyenes két pontban metszi a pa-

rabolat, kivéve az y tengelyt, amely a (0; 0) pontban metszi a parabolat. Az y = — 5 X egyenes-
- . 5.5 5/5
nek a parabolaval két k6zos pontja van. O (0; 0), M “> 7 OM = 4

4242. Az y=mx és az y=4x*+ 4 egyenletekbdl all6 egyenletrendszernek egy megoldasa
van, ha m =+ 8. Az érint6k egyenletei: y =+ 8. E, (- 1;8), E,(1;8).

4243. y= (x+ 1)*+ ¢ — 1. A tengelypont az x =— 1 egyenletii egyenesre illeszkedik ¢ érté-
kétdl fuggetlentil. Ha ¢ = 1, akkor a tengelypont 7(— 1; 0).

4244. A P(1;1) pont koordinatdi kielégitik a parabola egyenletét. Innen b +c =0,
c=—b. Az y=x egyenletii egyenes érinti az y=x>+ bx — b parabolat, ha a diszkriminans
b-1Y+4b=0.b=—1,c=1.

4245. A parabola az x tengelyt az A(—3;0), B(3;0) pontokban metszi. A kor egyenlete

8+6
x*+(y—4)*=25. C(4;7), D(—4;7). AzABCD trapéz teriilete: t = — 7=49 teriiletegység.
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4246. A parabola az x tengelyt a P,(1;0) és P,(3;0) pontokban metszi. Az érint§ irany-

tangensét az f(x) =—x’+ 4x— 3 fiiggvény derivaltjaval szamithatjuk ki. f'(x)=— 2x+ 4.

f'A)=2 é f'3)=-2. Az érint6k egyenletei: e;: y=2r—2 és e,; y=—2x+6. Az

ee,<L =53,13°

4247. Aparabola P(a; a*) pontjaban az érint§ irdnytangense az f'(x) = 2x fiiggvénnyel sza-
2

mithat6 ki, m, = 2a. A PA egyenes irdnytangense m,= 89 _aa . PA (9 —a;8 — a*). A mer6le-

8§ —a’
gesség feltétele: m,m,=—1. 2a- 9 =—1©2*-15a-9=0, a+#9. Az egyenlet bal
—a
oldala szorzattd bonthaté. 2(a’—27)—15(@ —3)=0< (@ — 3) (2a*+ 6a + 3) = 0. Innen
a,=3, a,=— 0,63, a;=—2,36. A P pontra harom megoldas van. P,(3;9), P,(— 0,63;0,40),
P;(—2,36;5,57).
4248. [ megoldas. A P(2; —4) ponton atmend egyenesek egyenlete az m iranytangenssel ki-

1
— 2
fejezve: y = mx— 2m — 4. m-et gy kell meghatérozni, hogy az ¥ = g’ ¥ egyenlet-
y=mx—2m—4

rendszernek egy megoldasa legyen. A diszkrimindns D = 64m*— 4 (16m + 32). Az egyenes
érinti a parabolat, ha D =0; m=2, m,=—1. Két érintd huzhaté: y=2x— S8, vagy
-4+38

y=—x— 2. Az érintési pontok koordinatai: 7,(8; 8), 7, (— 4;2). a) Ekkor 2 =
allitdés. b) F(0;2). PF=,/40, T\F =10, T, F = 4. Val6ban PF = /T\F-T,F .

igaz

1
1I. megoldas. Az érint$ iranytangensét az f(x) = 3 x*, x €R fiiggvény derivalt fiiggvényével is

1 a —_— 1
meghatarozhatjuk. f'(x) = ks A T(a;a*) pontban f'(a)=m= e PT [a -2 3 a’+ 4

1

—a+4
A PT érint§ iranytangense: 842 =7 Innen a,= 8, a,=—4. T,(8;8), T, (— 4; 2).
a—
o G 15 |
4249. Két érintGt kapunk. y = 1. Vegyiik észre, hogy m;m,=—1=

= az érint6k merGlegesek egymasra. P a vezéregyenesen van.
4250. Az y = 3x’— 4 egyenletii parabolat az y = 2x + b egyenletii egyenes két pontban met-
szi, ha 13 + 3b > 0. Ekkor a metszéspontok abszcisszai:

1+ /13430 1-,/13+3b

x,= 3 és x,= 3 . A hur felez6pontjanak els6 koordinatéja:
xtx, 1 . 1 ., .
X=—b "= 3= alland6. A mértani hely az x = 3 egyenletl egyenesnek a parabola belsejé-
1 11
be esd pontjai. Olyan pontok, amelyek masodik koordinataja y >3- 9 4, y>— N

4251. A P(u;v) ponton atmend egyenesek paraméteres egyenlete: y = mx+ v — mu, ahol

2_
meR és u <0. Az egyenes érinti a parabolat, ha az ¥ — Zpx

y=mx+v— mu} egyenletrendszernek
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2
m
egy megoldasa van és m#0. Az y= 27)/ + v — mu egyenlet diszkriminansa 0 kell legyen.
D

(1) D = 4p*— 4m (2pv — 2pum) = 0. (1) egyenletbdl 4p # 0-val egyszerisitve:

(2) 2um*— 2vm + p = 0 adédik. (2) egyenletnek m-re két valds gydke van, mert a diszkriminans

4 (*— 2pu)> 0. 0 akkor lenne, ha az (u;v) pont parabolapont lenne, de a P pont a parabola

kiilsé pontja, ezért v*>2 pu. A P (u; v) pontbdl hiizott érinték pontosan akkor merslegesek

egymasra, ha m m,=— 1. A (2)-es egyenletbdl m, m,= 2£, 21 =—lou=- g A derék-
u’ 2u

szOg csticsanak mértani helye a parabola vezéregyenese.
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